
2026年一橋大学問題 1

|x2 − 7x+ 1| = y2 , y > 0を満たす整数の組 (x, y)を求めてください。
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解説・解答

x2 − 7x+ 1 = 0の解は x =
7±

√
41

2
= 0.2 · · · , 6.7 · · · です。

x2 − 7x+ 1 ≦ 0のとき −(x2 − 7x+ 1) = y2 , 1 ≦ x ≦ 6 , y ≧ 1

(2y)2 = −4(x2 − 7x+ 1) = −(2x− 7)2 + 45 ≦ 45より y = 1, 2, 3です。
y = 1の場合 x2 − 7x+ 2 = 0を満たす整数 xはありません。
y = 2の場合 x2 − 7x+ 5 = 0を満たす整数 xはありません。
y = 3の場合 x2 − 7x+ 10 = 0より x = 2, 5です。

x2 − 7x+ 1 ≧ 0のとき x2 − 7x+ 1 = y2 , x ≦ 0, 7 ≦ x , y ≧ 1

4(x2 − 7x+ 1) = 4y2より (2x− 7)2 − (2y)2 = 45です。
45 =（2x− 7)2 − (2y)2 ≧ (2y + 1)2 − (2y)2 = 4y + 1より 1 ≦ y ≦ 11です。
(2y)2 + 45が平方数となるものを探すと
22 + 45 = 72, 62 + 45 = 92, 222 + 45 = 232なので y = 1, 3, 11です。
y = 1の場合 2x− 7 = ±7より x = 0, 7です。
y = 3の場合 2x− 7 = ±9より x = −1, 8です。
y = 11の場合 2x− 7 = ±23より x = −8, 15です。

以上より
(x, y) = (−8, 11), (−1, 3), (0, 1), (2, 3), (5, 3), (7, 1), (8, 3), (15, 11)です。
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