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an = 3n − 2n− 1 (n = 1, 2, 3, · · · )が 4の倍数であることを示してださい。
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解説・解答

a1 = 3− 2− 1 = 0は 4の倍数です。

自然数 kで akが 4の倍数であるとします。
ak = 3k − 2k − 1 = 4m (mは整数)と置きます。
ak+1 = 3k+1 − 2(k + 1)− 1

= 3 · 3k − 2k − 3

= 3(3k − 2k − 1) + 4k

= 3 · 4m+ 4k

= 4(3m+ k)

よって ak+1も 4の倍数です。

数学的帰納法により、すべての自然数 nで anは 4の倍数です。
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