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実数 xについて、[
x
]は xを超えない最大の整数です。

an = n−
[√

n
]2

+ 1, Sn =
n2∑
k=1

akとします。 Snを求めてください。
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解説・解答

iを整数として i2 ≦ n < (i+ 1)2のとき [√
n
]
= iです。

(i+ 1)2 − i2 − 1 = 2iです。j = 0, 1, 2, · · · , 2iとします。
ai2+j = (i2 + j)−

[√
i2 + j

]2
+ 1 = (i2 + j)− i2 + 1 = j + 1です。

(i+1)2−1∑
k=i2

ak =
2i∑
j=0

(j + 1) =
(2i+ 1)(2i+ 2)

2
= (2i+ 1)(i+ 1) = 2i2 + 3i+ 1

S1 =
12∑
k=1

ak = a1 = 1−
[√

1
]2

+ 1 = 1

n ≧ 2のとき

Sn =
n2∑
k=1

ak

=
n−1∑
i=1

(2i2 + 3i+ 1) + an2

= 2 · (n− 1)n(2n− 1)

6
+ 3 · (n− 1)n

2
+ (n− 1) + 1

=
n{2(n− 1)(2n− 1) + 9(n− 1) + 6}

6

=
n(4n2 + 3n− 1)

6

=
n(n+ 1)(4n− 1)

6
(この式は n = 1でも成立しています)
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