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xは実数です。
AB = 2x+ 2 , BC = 3x− 2 , CA = 5 , cos∠CAB =

3

4
である三角形ABCの

外接円の半径Rと内接円の半径 rを求めてください。
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解説・解答

余弦定理BC2 = CA2 + AB2 − 2CA · AB cos∠CABより
cos∠CAB =

CA2 + AB2 − BC2

2CA · AB
=

52 + (2x+ 2)2 − (3x− 2)2

2 · 5(2x+ 2)
=

5− x

4
=

3

4
よって x = 2なので (AB,BC,CA) = (6, 4, 5)です。

sin∠CAB =
√
1− cos2 ∠CAB =

√
1−

( 3

4

)2

=

√
7

4

正弦定理 BC

sin∠CAB
= 2Rより R =

BC

2 sin∠CAB
=

4

2 ·
√
7
4

=
8√
7
です。

(三角形ABCの面積) =
CA · AB sin∠CAB

2
=

(AB +BC + CA)r

2
より

r =
CA · AB sin∠CAB

(AB +BC + CA)r
=

5 · 6 ·
√
7
4

6 + 4 + 5
=

√
7

2
です。

以上より (R, r) =
( 8√

7
,

√
7

2

)
です。
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