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nは 1以上の整数です。
x

4
+

|y|
5

≦ n , x ≧ 0 を満たす整数の組 (x, y)の個数 Snを求めてください。
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解説・解答

x

4
+

|y|
5

≦ n , x ≧ 0 より |y| ≦ 5n− 5x

4
, 0 ≦ x ≦ 4n です。

x = 4k (k = 0, 1, 2, 3, · · · , n)のとき
|y| ≦ 5n− 5 · 4k

4
= 5n− 5kなので

整数は 2(5n− 5k) + 1 = 10(n− k) + 1個です。

x = 4k − 1 (k = 1, 2, 3, · · · , n)のとき

|y| ≦ 5n− 5(4k − 1)

4
= 5n− 5k + 1 +

1

4
なので

整数は 2(5n− 5k + 1) + 1 = 10(n− k) + 3個です。

x = 4k − 2 (k = 1, 2, 3, · · · , n)のとき

|y| ≦ 5n− 5(4k − 2)

4
= 5n− 5k + 2 +

2

4
なので

整数は 2(5n− 5k + 2) + 1 = 10(n− k) + 5個です。

x = 4k − 3 (k = 1, 2, 3, · · · , n)のとき

|y| ≦ 5n− 5(4k − 3)

4
= 5n− 5k + 3 +

3

4
なので

整数は 2(5n− 5k + 3) + 1 = 10(n− k) + 7個です。

以上より

Sn = (10n+ 1) +
n∑

k=1

{
4 · 10(n− k) + 1 + 3 + 5 + 7

}
= 20n2 + 6n+ 1です。
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