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実数 xに対して [x ]は xを超えない最大の整数を表します。
nを正の整数とし Sn =

[√
1
]
+
[√

2
]
+
[√

3
]
+ · · ·+

[√
n
]
とします。

lim
n→∞

Sn

n
√
n
を求めてください。
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解説・解答

正整数 kで
√
k − 1 <

[√
k
]
≦

√
k なので

n∑
k=1

(√
k − 1

)
< Sn ≦

n∑
k=1

√
k です。

n
√
n で割れば

1

n

n∑
k=1

√
k

n
− 1√

n
<

Sn

n
√
n

≦ 1

n

n∑
k=1

√
k

n
です。

lim
n→∞

1

n

n∑
k=1

√
k

n
=

∫ 1

0

√
x dx =

2

3

lim
n→∞

(
1

n

n∑
k=1

√
k

n
− 1√

n

)
=

∫ 1

0

√
x dx− lim

n→∞

1√
n

=
2

3

はさみうちの原理により lim
n→∞

Sn

n
√
n

=
2

3
です。
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